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Inicialmente debatemos toda a teoria que envolve a Analise Real, com o objetivo de nos
familiarizar com seus conceitos e resultados. Apo6s termos certa fundamentagdao de Analise Real,

comegamos a centralizar nossos estudos em Topologia Geral.
INTRODUCAO

Enfatizamos a Teoria de Espagos Métricos com as principais definicbes envolvidas em
Topologia Geral. Estudamos as Fung¢des Continuas, essenciais para o projeto, pois a propriedade da
continuidade permite caracterizar fendmenos fisicos com precisdo. E finalmente, A Linguagem Basica
da Topologia que foi estudada com uma concentragdao maior nos conjuntos topologicos.

RESULTADOS OBTIDOS

1) Se A;, A2 C IR séo abertos, entdo A; N A, é aberto.

Demonstracao:

Seja x € A, N A, Entdo x € A, e x € A, Logo existem intervalos tais que
X € (a;, b)) CAsje x € (a,, by) C Ao Seja a o maior dos nimeros a;, as, € b o menor dos
nameros by, bo. Entdo x € (a, b) = (ay, by) N (az, b)) C A; N A, Dai, para todo ponto x € A; N Az
€ interior.

2) Seja (A) 1 ¢ uma familia arbitraria de conjuntos abertos A, C IR. A reunido A =U , ¢, (A}) € um

conjunto aberto.

Demonstragao:

Seja x € A = U A,. Entdo existe A € L tal que x € A,. Como A, é aberto, podemos obter um
intervalo (a, b) tal que x € (a, b) C A;. Como A, C A, temos x € (a, b) C A. Logo todo ponto
X € A é interior.

3) Um conjunto F C IR é fechado se, e somente se, seu complementar A = IR — F é aberto.
Demonstracao:

Sejam Ffechadoe a€ A=>a C/F. Assim, existe alguma vizinhanga Vtal que a € V e que nédo
contém pontos de F, ou seja, V C A. Dai, todo ponto a € A ¢é interior de A, logo A é aberto.
Reciprocamente, se A é aberto e o0 ponto a é aderente a F = IR — A entdo toda vizinhanga de a
contém pontos de F, logo a néo é interior a A. Sendo A aberto, temos a ﬁf A =>a€ F. Entao

todo ponto a aderente a F pertence a F, logo F é fechado.

4) Se F;, Fo> C IR sao fechados, entdo F; U F, é fechado.



Demonstragao:

Os conjuntos A; = IR - F; e A, = IR — F, séo abertos, entdo A; N A, = IR — (F; U F,) é aberto.
Logo F; U F, é fechado.

5) Seja (F,) » ¢ . uma familia arbitraria de conjuntos fechados F, C IR. A intersecgdo F =N, ¢ (F) é
um conjunto fechado.

Demonstracao:

Paracada A € L, Ay, = IR - F, é aberto. Seque que A =U ,¢ (A)) é aberto. Mas A = IR — F. Logo
F é fechado.
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